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Zadanie 1. Udowodni¢ fakty podane na wykladach.

Zadanie 2. Zmienna losowa (X,Y) ma gestosé g(x,y) = ‘%3 exp (—2(y + 1)) Lzso,y>0y- Wyznacz E(Y[X)
oraz E(Y?|X).

Zadanie 3. Niech Q = [0, 1] i prawdopodobieristwo na  zadaje miara Lebesgue’a. Znajdz warunkowq
wartos$é oczekiwang E(f|F), gdzie f: Q — R oraz
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Opisz o(€). Wyznacz E(n|€ = x) i E(n|§).

Zadanie 5. Niech wektor (X,Y) ma rozklad jednostajny na tréjkacie o wierzcholkach (0,0), (1,0), (0,1).
Wyznacz gestosé warunkowq fx|y (zly) a nastepnie wyznacz E(X|Y).

Zadanie 6. Niech X, Y bedq niezaleznymi zmiennymi losowymi o jednakowym rozkladzie. Pokaz, Ze
EX|X+Y)= %

Zadanie 7. Uogolni¢ wynik poprzedniego zadania na przypadek n zmiennych losowych.
Zadanie 8. Niech Q =[0,1] x [0,1], P - miara Lebesgue’a. Wyznacz E(f|G) w przypadkach:
e f=X G=0(Y),
e f=X-Y G=0(X+Y),



o f=X2,G=0(Y).

Zadanie 9. Rozpatrzmy Q = [0,1], o-cialo zbiordw borelowskich i P miare Lebesgue’a na [0,1]. Opisz
o(Y) i znajdz E[X|Y], jesli

1. X(x) = cos Jx, Y(x) = sinmax,

2. X(x) =e®, Y(x) = cos® mz,
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Zadanie 10. Niech Q = [0, 1], ¥ bedzie o-cialem zbioréw mierzalnych Q, zas P bedzie miarg Lebesque’a
na [0,1]. Wyznacz E(f|H), gdzie f(z) = z i H jest o-cialem generowanym przez

2410, 3, 3,10}
2. {[0,a], [b,1]}, gdzie a,b € R;

Rozwazyé w punkcie (2) rézne warianty odpowiedzi.



