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Zadanie 1 (Wlasnosci wiarogodnodci). Zaldzmy, ze relacja 3 spelnia aksjomaty Ax.1-Ax.2. Udowodnij

nastepujgce stwierdzenia
Va,B,DeA AND=BND=0=(AZXB&< AUD IBUD). (1)

VnenY (AP (Bi)r_,CA (Ag)i—1 — parami rozlgczne A (Bg)ji_q, — parami rozlgezne A (2)

(Vkeln Ak = Bk> = U Ak fj U By.
k=1 =1

VnenY(ar_ (B cA (Bk)i—1 — parami rozlgczne A (vkel,n ) = U A 32 U By.(3)
k=1 k=1
Va,BecA AZB& B AL (4)
1. Jezeli oprécz zlozen z punktu (2) dodatkowo spetniony jest warunek 3, 1 Ax < By, to zachodzi
U A < U By.
k=1 k=1
2. (Uogdlnienie punktu 1) Jezeli oprocz zlozen z punktu (3) dodatkowo spelniony jest warunek Tretm Ak <
n n
Bk} to U Ak'< U By,.
k=1 k=1
Zadanie 2. Zalézmy, ze relacja 3 spelnia aksjomaty Ax.1-Ax.8. Udowodnij
Vapea SCB= AZB.
Vaea DZAZS
Zadanie 3. Zaloimy, Ze relacja =X spelnia aksjomaty Az.1-Ax.4. Udowodnij
Viaoe ca¥Bea  (Ap)ils — wstepujoey A (VeenAr 3 B) = | An 3 B
VnenY(a,)e | (Br), cA (Ar)3ey — parami roztgczne A (Bg)jreq — parami rozlgcezne A

(Veen Ak 3 Bi) = U Ap 3 U B,.

Jezeli dodatkowo spelniony jest warunek Jren Ag < By, to U A < U By.
k=1 k=1

Uwaga 1.



1. Niech X bedzie zmienng losowq o rozkladzie jednostajnym na odcinku [0,1] zdefiniowanym na wy-
kladzie. Definiujemy dla dowolnego przedzialu ]a,b[C [0,1] zdarzenie G(a,b) := {s € S : X(s) €
la,b[}. Zauwazimy, ze dla dowolnych przedzialéw postaci |a,b], [a,b], [a,b] mamy G(a,b) ~ G[a, b[~
Gla,b] ~ Gla, b].

2. W zadaniach 4 — 7 zakladamy, Ze spelnione sq¢ aksjomaty Az.1-Ax.5

Zadanie 4. Udowodnij, Ze dla dowolnego zdarzenia A istnieje dokladnie jedna liczba a* z przedzialu
[0,1] taka, ze A ~ G[0,a*].

Uwaga 2. Okreslamy funkcje zbioréw P: A — [0,1] wlasnoscig
P(A)=a < A~ G[0,qa)].
Zadanie 5. Udowodnij, ze P jest funkcjq zbioru, ktdra

1. jest addytywng tzn.

VA7B€.A AﬁBZ@éP(AUB)ZP(A)-i-P(B).

2. jest skoriczenie addytywng tzn.

n

Vianr ca  (Ak)i=y — parami rozlgczne = P(U Ag) = ZP(Ak)~
k=1

3. spelnia warunek
oo
V(Ak)fZlCA (Ak)pe, — cigg zstepujacy Dl =0 = kliﬁrgo P(Ag) =0.
4. jest rozktadem prawdopodobieristwa na A.
Zadanie 6. Udowodnij, Ze relacja 3 jest zgodna z tak okreslonym prawdopodobieristwem P.
Zadanie 7. Udowodnij, zZe P jest jedynym rozkladem prawdopodobienstwa zgodnym z tq relacjq.

Zadanie 8. Udowodnij, ze jezeli relacja = speinia aksjomaty Azx.1-Ax.6 i P jest rozkladem zgodnym z

tg relacjq, to jest on jedynym rozkladem o wiasnosci
VaBpea (AID) 3 (B|D) < P(A|D) < P(B|D).

Zadanie 9 (Wlasnosci wiarogodnosci warunkowej). Zaldzmy, ze relacja 3 spelnia aksjomaty Az.1-Ax.4

i Az.6. Udowodnij nastepujgce wlasnosci:

Vpea D ~0 < Vapea (AD)~ (B|D),

Vapea (0ID) 3 (AID) 3 (DID),

Vapprea ANDNE~BNDNE~(= ((A|F) 2 (B|E)< (AUD|E) 2 (BUD|E)),
Vapeea ((AlE) 3 (BIE)A(B|E) 3 (D|E)) = (A|E) 3 (D|E),

Vappea ACB= (A|D) 3 (B|D),

Va,Bpea (AID) 3 (B|D) < (B'|D) 3 (A'|D),

Viane  caVB,pea(Ar)iZy — zstepujacy A (Vien(B|D) 3 (Ax|D)) = (BID) 3 (ﬂ A |D>



