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zadania

1. Znale¹¢ warto±¢ pocz¡tkow¡ i ko«cow¡ renty, je±li raty w staªej wysoko±ci 500 zª pªacone s¡ na koniec

ka»dego póªrocza przez 20 lat, przy rocznej nominalnej stopie procentowej z kapitalizacj¡ póªroczn¡ w

wysoko±ci 9%.

2. Pewna osoba wpªaciªa na konto 100 000 zª przy rocznej nominalnej stopie procentowej z kapitalizacj¡

kwartaln¡ w wysoko±ci 8%. Jaka powinna by¢ wysoko±¢ staªych wypªat z konta na koniec ka»dego

kwartaªu, aby wyczerpa¢ fundusz dokªadnie na koniec 10 roku od momentu wpªaty?

3. Pewna osoba chciaªaby w ci¡gu 12 lat zgromadzi¢ kwot¦ 100 000 jp. W tym celu zamierza przez 11

lat na koniec ka»dego roku wpªaca¢ na konto pewn¡ staª¡ kwot¦. Ile powinna wynosi¢ ta kwota je»eli

zaªo»ymy roczn¡ efektywn¡ stop¦ procentow¡ na poziomie 7%.

4. Pocz¡wszy od dnia 1 stycznia 2015 pani Kinga ma zamiar wpªaca¢ na swój rachunek co roku kwot¦ 2000

zª. Rachunek ten jest oprocentowany wedªug efektywnej stopy 5%. O ile wzro±nie mi¦dzy 1 stycznia

2019 r. a 1 stycznia 2024 r. suma zgromadzona na rachunku?

5. Obliczy¢ liczb¦ rat renty o warto±ci pocz¡tkowej 1000 jp, je±li stopa procentowa (renty) wynosi 5%, a

raty pªatne s¡

a) z doªu,

b) z góry,

i równe 180 jp. Je±li b¦dzie to potrzebne przeprowadzi¢ korekt¦ ostatniej raty.

6. A family wishes to accumulate $50000 in a college education fund at the end of 20 years. If they deposit

$1000 in the fund at the end of each of the �rst 10 years and $1000 + X in the fund at the end of each

of the second 10 years, �nd X to the nearest dollar if the fund earns 7% e�ective.

7. Oblicz ä8|, je±li

a) roczna efektywna stopa dyskontowa wynosi 5%;

b) nat¦»enie oprocentowania wynosi 6%.

8. Jaka jest ró»nica mi¦dzy warto±ciami pocz¡tkowymi dwóch rent o 12 ratach w wysoko±ci 100 zª przy

okresowej stopie procentowej 9%, je±li jedna z nich jest pªatna z góry, a druga z doªu? Przy jakiej stopie

procentowej ta ró»nica byªaby równa 80% wysoko±ci raty?

9. Jak¡ kwot¦ nale»aªoby wygra¢ w totolotka, by móc na pocz¡tku ka»dego roku dysponowa¢ kwot¡ 50000

zª? Zaªó»my roczn¡ efektywn¡ stop¦ procentow¡ na poziomie 5%.

10. Z tytuªu ubezpieczenia A b¦dzie otrzymywaª przez

a) 20 lat

b) 40 lat

c) wieczy±cie

miesi¦czne pªatno±ci w wysoko±ci 500 zª. Miesi¦czna efektywna stopa procentowa wynosi 0,5%. Obliczy¢

jak¡ kwot¦ powinna dzi± zgromadzi¢ na ten cel �rma ubezpieczeniowa.

11. Z funduszu 1000 jp a» do jego wyczerpania ma by¢ na koniec ka»dego roku wypªacane 100 jp. Fundusz

jest oprocentowany wg. efektywnej rocznej stopy procentowej 5%. Znale¹¢ liczb¦ regularnych pªatno±ci

oraz wysoko±¢ ostatniej nierównej pªatno±ci, je±li ta pªatno±¢



a) zostanie poª¡czona z ostatni¡ regularn¡ pªatno±ci¡;

b) nast¡pi rok pó¹niej ni» ostatnia regularna pªatno±¢.

12. Znale¹¢ warto±¢ ko«cow¡ 10-letniej renty, je»eli pªatno±ci w wysoko±ci 100 zª byªy pªacone na koniec

roku i przez pierwszych 6 lat obowi¡zywaªa efektywna stopa procentowa 5%, a przez ostatnie 4 lata

obowi¡zywaªa stopa procentowa w wysoko±ci 4%.

zadania do samodzielnego rozwi¡zania

1. Znale¹¢ warto±¢ ko«cow¡ renty, je±li raty w staªej wysoko±ci 300 zª pªacone s¡ na koniec ka»dego miesi¡ca

przez 5 lat, przy rocznej nominalnej stopie procentowej z kapitalizacj¡ miesi¦czn¡ w wysoko±ci 12%.

2. Czy roczna stopa procentowa renty pªaconej z doªu przez 10 lat jest mniejsza, czy wi¦ksza od 20%,

je±li roczne raty s¡ staªe i wynosz¡ 100 jp oraz wiemy, »e:

a) warto±¢ ko«cowa renty wynosi 2500 jp;

b) warto±¢ pocz¡tkowa renty wynosi 400 jp.

3. Niech an = x oraz a2n = y. Wyrazi¢ d jako funkcj¦ x oraz y.

4. a) Pokaza¢, »e am+n = am + vman = vnam + an.

b) Pokaza¢, »e sm+n = sm + (1 + i)msn = (1 + i)nsm + sn.

5. a) Pokaza¢, »e am−n = am − vmsn = (1 + i)nam − sn, m > n.

b) Pokaza¢, »e sm−n = sm − (1 + i)man = vnsm − an, m > n.

6. Maj¡c dane:

a7 = 5, 153 a11 = 7, 036 a18 = 9, 180

oblicz i.

7. a) Pokaza¢, »e än = an + 1− vn;

b) Pokaza¢, »e s̈n = sn − 1 + (1 + i)n;

8. Upro±¢ wyra»enie a15(1 + v15 + v30) do jednego symbolu.


