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1. Dany jest wielomian W (x) = 2x3 + x + 1. Uzasadnij, że

a) wielomian W (x) nie ma dodatnich pierwiastków;

b) wielomian W (x) nie ma pierwiastków wymiernych;

c) wielomian W (x) ma co najmniej jeden pierwiastek.

2. Wykaż, że jeśli równanie W (x) = x3 + ax + b ma pierwiastek podwójny, to 4a3 + 27b2 = 0.

3. Udowodnij, że jeżeli wielomian W (x) = x3 + px + q ma trzy pierwiastki, to p jest liczbą ujemną.

4. Wyznacz te wartości parametru m, dla których równanie

mx3 + (9m− 3)x2 + (2−m)x = 0

ma co najmniej jedno rozwiązanie dodatnie.

5. Dla jakich wartości parametru m równanie

mx3 − (2m + 1)x2 + (2− 3m)x = 0

ma rozwiązania, których suma jest dodatnia?

6. Zbadaj dla jakich wartości parametru m równanie

(m− 2)x4 − 2(m + 3)x2 + m + 1 = 0

ma cztery różne pierwiastki rzeczywiste.

7. Dla jakich wartości parametru m równanie

x5 + (1− 2m)x3 + (m2 + 1)x = 0

ma a) pięć pierwiastków; b) dokładnie trzy pierwiastki; c) tylko jeden pierwiastek?
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