
PROSEMINARIUM MATEMATYKI ELEMENTARNEJ
Lista 9

1. Wykonaj dzielenie wielomianów:

(a) (x4 − 3x3 + x2 − 4x+ 5) : (x− 1)

(b) (6a4 − 7a3 − 12a2 + 23a− 12) : (2a− 3)

(c) (x12 − x7 − x5 + 1) : (x7 − 1)

(d) (42x4 − x3y − 72x2y2 + xy3 + 30y4) : (6x2 − xy − 5y2)

(e) (x5 + 2x3 − 2x2 + x− 2) : (x2 + x+ 2)

2. Nie wykonując dzielenia oblicz resztę z dzielenia wielomianu W (x) przez Q(x).

(a) W (x) = 1, 5x3 − 2, 2x2 − 5, 6x− 1, 02; Q(x) = x+ 0, 2

(b) W (x) = 5x3 + 6x2 − 2x+ 3; Q(x) = x+ 1

(c) W (x) = x10 + x4 + x2 + x+ 1; Q(x) = x2 − 1

(d) W (x) = 2x5 + 3x4 − x3 + 3x− 1; Q(x) = (x− 1)(x+ 2)

3. Udowodnij twierdzenie o pierwiastku wymiernym wielomianu o współczynnikach całkowitych.

4. Wielomian W (x) = ax2 + bx+ c ma pierwiastki −1 i 1. Oblicz W (0)
W (3) .

5. Dla jakich wartości parametru a wielomian x4− (a−1)(a+1)x3 +(a+1)2x2−3(a+1)x−7 jest podzielny
przez dwumian x− 1?

6. Dla jakich wartości parametru m ∈ R reszta z dzielenia wielomianu W (x) = x21 + 3x + |2 − |m|| przez
dwumian x+ 1 jest równa 4?

7. Zbadać liczbę rozwiązań równania xn + 4 = xn−1 + 4x w zależności od n ∈ N. Kiedy równanie to ma trzy
pierwiastki całkowite?

8. Dany jest wielomian W (x). Reszta z dzielenia tego wielomianu przez x + 1 jest równa 2, a przez x − 8
jest równa −7. Podać wielomian, który jest resztą z dzielenia W (x) przez (x+ 1)(x− 8).

9. Przedstaw w postaci ułamków prostych:

(a) 1
(x−1)(x+2)

(b) x+2
x(x+3)

(c) x−2
x2+3x+2

(d) 3x+1
(x+3)2

10. Uzasadnij, że dla dowolnej liczby naturalnej n wartość wielomianu W (x) = x5 − 5x3 + 4x jest liczbą
podzielną przez 120.


