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1. Procesy stochastyczne. Podstawowe poj¦cia: trajektoria, typy procesów, procesy nieró»nialne, mody�ka-

cje procesów, warto±¢ oczekiwana, (auto)kowariancja, (auto)korelacja.

2. Proces Wienera: de�nicja, charakteryzacja jako proces gaussowski (dowód), charakteryzacja jako proces

o przyrostach stacjonarnych.

3. Rozkªad procesu stochastycznego. Rozkªady sko«czenie wymiarowe, σ-ciaªo zbiorów cylindrycznych

4. Twierdzenie Koªmogorowa o istnieniu procesu: warunki zgodno±ci, istnienie procesu Wienera, twierdzenie

o ci¡gªej mody�kacji procesu.

5. Filtracje: poj¦cie procesu adaptowanego do �ltracji, charakteryzacj procesów o przyrostach niezale»nych

w terminach �ltracji.

6. Momenty stopu: de�nicja, charakteryzacje, przykªady.

7. σ-ciaªo zdarze« obserwowalnych do momentu stopu: de�nicja, wªasno±ci, przykªadyDyskretne zmienne

losowe: de�nicja, rozkªad, dystrybuanta i jej wªasno±ci.

8. Martyngaªy: de�nicja (nad, pod)-martyngaªu, wªasno±ci, przykªady.

9. Twierdzenie Dooba o opcjonalnym zatrzymaniu martyngaªu z czasem dyskretnym (dowód).

10. Nierówno±ci maksymalne dla podmartyngaªów z czasem dyskretnym i ci¡gªym.

11. Twierdzenie Dooba o opcjonalnym zatrzymaniu martyngaªu z czasem ci¡gªym.

12. Twierdzenie o zbie»no±ci (nad)martyngaªów z czasem dyskretnym i ci¡gªym (schemat dowódu).

13. Jednostajna caªkowalno±¢: de�nicja, charakteryzacja, charakteryzacja zbie»no±ci w Lp za pomoc¡ jedno-

stajnej caªkowlano±ci i zbie»no±ci wedªug prawdopodobie«stwa.

14. Zbie»no±¢ martyngaªów przestrzeniach Lp.

15. Caªka Riemanna-Stieltjesa i wahanie funkcji: konstrukcja caªki i wªasno±ci, rola poj¦cia sko«czonego

wahania funkcji, przykªady funkcji o wahaniu sko«czonym.

16. Twierdzenie o trywialno±ci martyngaªów ci¡gªych z wahaniem sko«czonym.

17. Caªka Paleya-Wienera: konstrukcja i wªasno±ci.

18. Caªka Ito wzgl¦dem procesu Wienera: konstrukcja caªki, przestrze« Hilberta martyngaªów ci¡gªych,

poj¦cie procesu prognozowalnego.

19. Twierdzenie o zatrzymaniu caªki stochastycznej: wniosek opisuj¡cy nawias sko±ny dla caªki wzgl¦dem

procesu Wienera.

20. Uogólnienie caªki Ito wzgl¦dem procesuWienera: Przestrze« procesów lokalnie caªkowalnych w kwadracie,

martyngaªy lokalne, martyngaªy lokalne caªkowalne w kwadracie.

21. Rozkªad Dooba-Meyera: (dowód jednoznaczno±ci), przykªady, uogólniony rozkªad Dooba-Meyera, nawias

sko±ny jako granica �wahania kwadratowego�.

22. Caªka wzgl¦dem ci¡gªych martyngaªów: konstrukcja, przestrze« procesów prognozowalnych (lokalnie)

caªkowalnych w kwadracie wzgl¦dem nawiasu sko±nego martyngaªu, wªasno±ci.

23. Nawias sko±ny dwóch ci¡gªych martyngaªów lokalnych: de�nicja, charakteryzacja (dowód), wªasno±ci

(dowód).

24. Wªasno±ci caªki stochastycznej: zbie»no±¢ zmajoryzowana caªek stochastycznych, caªkowanie przez pod-

stawienie, caªkowanie przez cz¦±ci

25. Ci¡gªe semimartyngaªy - Wzór Ito: de�nicja, przykªady, wzór na iloczyn semimartyngaªów, podstawowe

twierdzenie analizy stochastycznej.


