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C*-algebry
Zagadnienia na egzamin 16.02.2025

. Algebry Banacha, definicja i przyktady.

Ujedynkowienie algebry Banacha i T'wierdzenie o zanurzeniu algebry Banacha w algebre ope-
ratoroOw ograniczonych na przestrzeni Banacha.

. Ideaty w algebrach Banacha i algebry ilorazowe.

Podstawowe wlasnosci zbioru elementow odwracalnych oraz widma w zespolonych algebrach z
jedynka. Promien spektralny.

Zaleznos¢ widma od nadalgebry.
Definicja i wlasnosci widma w algebrach bez jedynki oraz w algebrach rzeczywistych.

Charaktery na zespolonych algebrach Banacha z jedynksa, ich wtasnosci i zwigzek z ideatami
maksymalnymi.

Twierdzenie Gelfanda-Mazura.

. Transformata Gelfanda i Twierdzenie Gelfanda dla przemiennych zespolonych algebr Banacha

z jedynka.

Twierdzenie Gelfanda dla przemiennych zespolonych algebr Banacha bez jedynki.

Definicja i przyktady C*-algebr. Ujedynkowienie C*-algebry.

Jednoznaczno$é normy i automatyczna kontraktywnosé *-homomorfizméw miedzy C*-algebrami.
Rzeczywiste i zespolone Twierdzenie Stone’a-Weierstrassa.

Twierdzenie Gelfanda-Naimarka charakteryzujace przemienne C*-algebry.

Charakteryzacja C*-algebr generowanych przez elementy normalne.

Niezalezno$¢ widma od C*-nadalgebry.

Elemety dodatnie i czesciowy porzadek w C*-algebrach.

Pierwiastowkowanie w C*-algebrach. Definicja i twierdzenie o istnieniu i jednoznacznosci pier-
wiastka.

Jedynki aproksymatywne. Definicja i twierdzenie o istnieniu dodatniej jedynki kontraktywnej
w C*-algebrze.

Twierdzenie o automatycznej samosprzezonosci domknietych ideatow w C*-algebrach.
Twierdzenie o istenieniu C*-algebry ilorazowej.

Charakteryzacja jedynkowych homomorfizméw miedzy przemiennymi C*-algebrami.
Automatyczna domknietosé obrazu *-homomorfizmu miedzy C*-algebrami.
Funkcjonaty dodatnie i stany.

Konstrukcja GNS i twierdzenie Gelfanda-Naimarka-Segala.



