Analiza matematyczna
Lista 3 (calki oznaczone i ich zastosowania)

Zad 1. Korzystajac z zadaniczego twierdzenia analizy obliczy¢ podane catki oznaczone
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Zad 2. Obliczy¢ podane calki oznaczone

1—x, dlad<z<1

a) f:,l(x —1)sgn(Inz) dz, fo x)dx, gdzie f(x) =< 1, dlal<xz<2,
(2—2)? dla2<x<3
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g) fll |Inz| dx, h) fo Vat —4x? + 4dx, i) [T |sinz + 1] dz, i) fy el dx.

Zad 3. Obliczy¢ pola figur ograniczonych krzywymi o rownaniach

a) y*=ux, x =S8, b) y = 22, y? = 22, c)y=a>—z—6,y=—2?+5r+ 14,

d) y =223 y* = 4z, e)y:x3,y:4x, f)y2:2x,x2+y2—4x:(),

g) y=a2y="2,y =3z, +y* =36, y* = i) y=a°y=a"
Zad 4. Korzystajac ze wzoru L = / “1—1— dx obliczy¢ dhigosci nastepujacych
tukow

a) y=3z,0<x<3, b) 2? +y* =1, c)y=2%0<x<2,

d) y* =42%, 0< <3, e) =23 0< 2 <12, f)y=2y2,0<x<1.

Zad 5. Korzystajac ze wzorow V = 7T/ y*dr oraz S = 27r/ yy/1 —i— dx obliczy¢

objetos¢ oraz pole powierzchni bryty ograniczonej powierzchnia powstala przez obrot dookota
osi Ox krzywej

a) ¥ +y? — 10z + 75 = 0, b) 4% 4 9y* = 36, c) 2* +y* — 20y + 75 = 0,
d) y* = 4z, oraz plaszczyzna x = 3,  e) 3y — 23 = 0, oraz plaszczyznami z =0, r = 1

f) 22 —y?> =a? a >0, a <z < aV/2 oraz plaszezyzng = = av/2,

Zad 6. Korzystajac z definicji catki oznaczonej uzasadnié¢ obliczyé granice

: 134234 .. 4nd : V1i+n+v24n+.. +\/n+n : 1 (I4+n)(24+n)...(n+n)
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