
Analiza matematyczna

Lista 3 (caªki oznaczone i ich zastosowania)

Zad 1. Korzystaj¡c z zadaniczego twierdzenia analizy obliczy¢ podane caªki oznaczone
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Zad 2. Obliczy¢ podane caªki oznaczone
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Zad 3. Obliczy¢ pola �gur ograniczonych krzywymi o równaniach

a) y2 = x, x = 8, b) y = x2, y2 = x2, c) y = x2 − x− 6, y = −x2 + 5x+ 14 ,

d) y = 2x3, y2 = 4x, e) y = x3, y = 4x , f) y2 = 2x, x2 + y2 − 4x = 0,

g) y = x2, y = x2

2
, y = 3x, h) (x− 6)2 + y2 = 36, y2 = 6x, i) y = x3, y = x5.

Zad 4. Korzystaj¡c ze wzoru L =
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a) y = 4
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x, 0 ≤ x ≤ 3, b) x2 + y2 = 1, c) y = x2, 0 ≤ x ≤ 2,

d) y2 = 4x3, 0 ≤ x ≤ 8
9
, e) 9y2 = x3, 0 ≤ x ≤ 12, f) y = 2

√
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Zad 5. Korzystaj¡c ze wzorów V = π
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obj¦to±¢ oraz pole powierzchni bryªy ograniczonej powierzchni¡ powstaª¡ przez obrót dookoªa
osi Ox krzywej

a) x2 + y2 − 10x+ 75 = 0, b) 4x2 + 9y2 = 36, c) x2 + y2 − 20y + 75 = 0,

d) y2 = 4x, oraz pªaszczyzn¡ x = 3, e) 3y − x3 = 0, oraz pªaszczyznami x = 0, x = 1

f) x2 − y2 = a2, a > 0, a ≤ x ≤ a
√
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Zad 6. Korzystaj¡c z de�nicji caªki oznaczonej uzasadni¢ obliczy¢ granice
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