
Analiza matematyczna
Podstawowe wzory rachunku caªkowego

∫
xa dx =

xa+1

a+ 1
+ C, a 6= −1, x > 0

∫
sinhx = coshx+ C∫

1

x
dx = ln |x|+ C, x 6= 0

∫
coshx = sinhx+ C∫

ax dx =
ax

ln |a|
+ C, a > 0, a 6= 0

∫
dx

cosh2 x
= tghx+ C.∫

cosx dx = sinx+ C.

∫
dx

sinh2 x
= − ctghx+ C.∫

sinx dx = − cosx+ C.

∫ √
1− x2 dx =

1

2
arcsinx+

x

2

√
1− x2 + C∫

dx

cos2 x
= tg x+ C, x 6= π

2
+ kπ, k ∈ Z

∫
x2

√
1− x2

dx =
1

2
arcsinx− x

2

√
1− x2 + C∫

dx

sin2 x
= ctg x+ C, x 6= kπ, k ∈ Z

∫ √
x2 + k dx =

1

2

√
x2 + k +

1

2
ln |+

√
x2 + k|+ C∫

dx√
1− x2

= arcsinx+ C, −1 < x < 1.

∫
x2 dx√
x2 + k

=
1

2

√
x2 + k − 1

2
ln |+

√
x2 + k|+ C∫

dx

x2 + 1
= arctgx+ C, −1 < x < 1.

∫
dx√
x2 − 1

= ln(x+
√
x2 − 1) + C, |x| > 1.

... ... ...

∫
dx√
x2 + 1

= ln(x+
√
x2 + 1) + C.

Twierdzenie (liniowo±¢ caªki)∫
f(x) + g(x) dx =

∫
f(x) dx+

∫
g(x) dx, (addytywno±¢)

∫
af(x) dx = a

∫
f(x) dx, (jednorodno±¢)

Twierdzenie (geometryczne zastosowania caªki)

Dªugo±¢ krzywej: L =

∫ b

a

√
1 +

(
dy

dx

)2

dx

Pole powierzchni bryªy obrotowej: V = π

∫ b

a

y2 dx

Obj¦to±¢ bryªy obrotowej: S = 2π

∫ b

a

y

√
1 +

(
dy

dx

)2

dx


