Analiza zespolona
Lista 7

Zad 1. Niech z € C\ {0}. Obliczy¢ catke

/—d&

gdzie ~v jest dowolnie wybrang krzywa nieprzechodzacg przez zero i taczacg punkty 11 z.
Zad 2. Obliczy¢ calki:

1 2
a) / =14 —— dz, b) / Z dz, c) / ze* dz.
le—1]=2 (z —1)2 |2—zo|=r [1+4,1—i]

Zad 3. Niech f(z) = Rez i niech I' bedzie
a) odcinkiem o poczatku ¢ i koncu —i,
b) lewym potokregiem taczacym punkty —i i i,
¢) prawym polokregiem taczacym punkty —i i .
Obliczy¢ catke [, f(z)dz

Zad 4. Obliczy¢ calki / f(2) dz, gdzie
K

a) f(z) = %, K jest pierwsza ¢wiartka okregu o promieniu R i srodku w (0,0)
skierowang przeciwnie do ruchu wskazowek zegara,

b) f(z) =cosz, K to tuk polokregu o promieniu 1 taczacy punkty zo = —i, z; = 1,

¢) f(z) =sin(z), K to lamana zamkni¢ta o wierzchotkach z =0,z = 7,2 = § + 74,

d) f(z) = ze*, K jest tukiem elipsy 2 + 2y*> = 1 lezacym w pierwszej ¢wiartce
taczacym punkty 2o = 1,2, = ﬁ,

f(z) =
f(z) =¢€*, K jest odcinkiem o poczatku z = 1 i koricu z = i,
f(2)
f(2)
Zad 5. Obliczy¢ catki /Kf(z) dz, gdzie

e

)
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)
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777 K jest tukiem paraboli y = 22 tgczacym punkty zo = 0,2, = 1 + 14,

o
I
av

e(z), K jest czescia krzywej taczacej punkt (0,0) z punktem (1,1),
1
+=

h K={zeC:|z-1]=2}.

z

a) f(z) = £, K={zeC:ls|=2},

z—1?

(2) = %, K jest elipsa z? + % =1,
%Z(QZ), K jest okregiem |z — (2 +1i)| = V/2,

= =, Kjest elipsa 2% + 4y = 1,

zsin(7z)

(2)
(2)
() = =5=, K jest lamang zamknieta taczaca punkty 0, —2 4, —2 — 1,
(2)
(2)
(2)

= i—i, K jest tamana skierowana dodatnio o wierzchotkach 1,7, —1, —1,
eﬂ'Z

= 7 K jest okregiem |z| = 2 skierowanym dodatnio,

= %, K jest okregiem |z| = 3 skierowanym ujemnie.



