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Procesy stochastyczne
Zagadnienia na egzamin 22.06.2018

. Warunkowa warto$é¢ oczekiwana, - istnienie i jednoznacznos¢, szczegolne przypadki,

rozktady warunkowe.

. Procesy stochastyczne. Podstawowe pojecia: trajektoria, typy proceséw, procesy

nierdznialne, wartos$¢ oczekiwana, kowariancja, korelacja.

. Rozktad procesu stochastycznego. Rozktady skoriczenie wymiarowe, o-ciato zbio-

row cylindrycznych

Twierdzenie Kolmogorowa o istnieniu procesu: warunki zgodnogci.

. Lancuchy Markowa. Opis rozktadu za pomoca macierzy przejscia, macierz stocha-

styczna, jednorodne tancuchy Markowa.

. Klasyfikacja stanow i rozktad tancucha Markowa na czesci nieprzywiedlne powra-

cajace oraz zbior stanéw chwilowych.

. Okresowe i nieokresowe nieprzywiedle tanicuchy Markowa - istnienie rozktadow sta-

cjonarnych.

. Filtracje: pojecie procesu adaptowanego do filtracji, charakteryzacj proceséow o

przyrostach niezaleznych w terminach filtracji.

. Momenty stopu: definicja, charakteryzacje, przyktady.

o-ciato zdarzen obserwowalnych do momentu stopu: definicja, wlasnosci, przyktady
Martyngaly: definicja (nad, pod)-martyngatu, wlasnosci, przyktady.

Twierdzenie Dooba o opcjonalnym zatrzymaniu martyngaltu z czasem dyskretnym
(dowod) i ciagtym.

Jednostajna catkowalnosé: definicja, charakteryzacja, charakteryzacja zbieznosci w
L? za pomoca jednostajnej catkowlanosci i zbieznosci wedtug prawdopodobienstwa.

Zbieznos¢ martyngatow przestrzeniach LP.

Proces Wienera: definicja, charakteryzacja jako proces gaussowski (dowod), cha-
rakteryzacja jako proces o przyrostach stacjonarnych.

Catka Paleya-Wienera: konstrukcja i whasnosci.

Catka Ito wzgledem procesu Wienera: konstrukcja catki, przestrzein Hilberta mar-
tyngatow cigglych, pojecie procesu prognozowalnego.

Procesy Ito i wzor Ito - przyktady.



