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1. Warunkowa warto±¢ oczekiwana - istnienie i jednoznaczno±¢, szczególne przypadki,
rozkªady warunkowe.

2. Procesy stochastyczne. Podstawowe poj¦cia: trajektoria, typy procesów, procesy
nieró»nialne, warto±¢ oczekiwana, kowariancja, korelacja.

3. Rozkªad procesu stochastycznego. Rozkªady sko«czenie wymiarowe, σ-ciaªo zbio-
rów cylindrycznych

4. Twierdzenie Koªmogorowa o istnieniu procesu: warunki zgodno±ci.

5. �a«cuchy Markowa. Opis rozkªadu za pomoc¡ macierzy przej±cia, macierz stocha-
styczna, jednorodne ªa«cuchy Markowa.

6. Klasy�kacja stanów i rozkªad ªa«cucha Markowa na cz¦±ci nieprzywiedlne powra-
caj¡ce oraz zbiór stanów chwilowych.

7. Okresowe i nieokresowe nieprzywiedle ªa«cuchy Markowa - istnienie rozkªadów sta-
cjonarnych.

8. Filtracje: poj¦cie procesu adaptowanego do �ltracji, charakteryzacj procesów o
przyrostach niezale»nych w terminach �ltracji.

9. Momenty stopu: de�nicja, charakteryzacje, przykªady.

10. σ-ciaªo zdarze« obserwowalnych do momentu stopu: de�nicja, wªasno±ci, przykªady

11. Martyngaªy: de�nicja (nad, pod)-martyngaªu, wªasno±ci, przykªady.

12. Twierdzenie Dooba o opcjonalnym zatrzymaniu martyngaªu z czasem dyskretnym
(dowód) i ci¡gªym.

13. Jednostajna caªkowalno±¢: de�nicja, charakteryzacja, charakteryzacja zbie»no±ci w
Lp za pomoc¡ jednostajnej caªkowlano±ci i zbie»no±ci wedªug prawdopodobie«stwa.

14. Zbie»no±¢ martyngaªów przestrzeniach Lp.

15. Proces Wienera: de�nicja, charakteryzacja jako proces gaussowski (dowód), cha-
rakteryzacja jako proces o przyrostach stacjonarnych.

16. Caªka Paleya-Wienera: konstrukcja i wªasno±ci.

17. Caªka Ito wzgl¦dem procesu Wienera: konstrukcja caªki, przestrze« Hilberta mar-
tyngaªów ci¡gªych, poj¦cie procesu prognozowalnego.

18. Procesy Ito i wzór Ito - przykªady.


