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Rachunek prawdopodobienstwa

Lista nr 3 Prawdopodobienistwo catkowite, wzér Bayesa, niezalezno$é zdarzen

. Niech zdarzenia A, B sg niezalezne. Udowodnié¢, ze sa niezalezne nastepujace zdarzenia

a) A, B b) A’, B; c) A, 0; d) A, € e) A, B';
f) A,BUC jeSli BNC = () oraz A i C sa niezalezne.

. Niech P(A|B) = P(A|B’) oraz P(B) > 0, P(B’) > 0. Udowodni¢, ze zdarzenia A, B sa niezalezne.

. Dane sa P(A) = 0,25, P(AUB) = 0, 75. Wiedzac, ze A, B sa niezalezne oblicz prawdopodobienstwa P(B|A)

oraz P(A\ B).

Dane sa prawdopodobiefistwa p; = P(A) i po = P(A’ N B). Oblicz prawdopodobienstwo zdarzenia A’ N B,
jezeli zdarzenia A i B sa niezalezne.

. Wykazaé, ze jezeli w pewnej przestrzeni probabilistycznej zdarzenia Aj, Ag, A3 sa parami niezalezne oraz

zdarzenie A; nie zalezy od iloczynu zdarzen As, As, to nie zalezy ono takze od ich sumy.

. W urnie jest n kul bialych i 3 czarne. Jakie powinno byé¢ n, aby prawdopodobienstwo wylosowania dwéch

kul biatych bylo wigksze od 0,57

7 urny, w ktorej jest n kul ponumerowanych od 1 do n, losujemy dwie kule bez zwracania. Prawdopodo-

biefistwo wylosowania dwdch takich kul, ze warto$¢ bezwzgledna réznicy ich numeréw wynosi 3, jest réwne

E. Oblicz ilo$é¢ kul w urnie.
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. W urnie jest n kul bialych i 6 zielonych. Wyznacz n tak, by przy losowaniu z tej urny dwdch kul bez

zwracania prawdopodobienstwo wylosowania obu kul zielonych byto wieksze od %.

. (Problem 4 ktamc6éw) Sposréd czterech ludzi (A,B,C, D) pierwszy (A) otrzymal informacje, ktéra przekazuje

drugiemu (B) w postaci sygnalu ”tak” lub "nie”. Drugi w ten sam sposéb przekazuje ja trzeciemu (C), trzeci
czwartemu (D) i czwarty podaje te informacje. Wiadomo, ze kazdy z nich méwi prawde tylko w jednym
przypadku na trzy. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze pierwszy z tych ktamcéw powiedzial prawde, jezeli
czwarty powiedzial prawde?

Na pewnym kierunku studiéw sktad grup studenckich przedstawial sie nastepujaco: I grupa 14 studentek
i 11 studentow, IT 12 studentek i 12 studentow, IIT 17 studentek i 5 studentéw. Z listy zawierajacej spis
wszystkich oséb studiujacych na tym kierunku wylosowano jedna osobe.

a) oblicz prawdopodobienstwo, ze bedzie to studentka.

b) wylosowana osoba okazala sie studentka. Obliczy¢ prawdopodobienstwo, ze nalezy ona do grupy III.

Mamy 5 urn typu A i 7 urn typu B. W kazdej z urn typu A jest po 7 kul biatych, 3 czarnych i 5 niebieskich,
a w kazdej z urn typu B: 4 biate, 4 czarne i 7 niebieskich. Z losowo wybranej urny wzieto dwie kule. Obliczy¢
prawdopodobienstwo wylosowania kul réznokolorowych.

W pewnej fabryce maszyny typu A,B,C daja odpowiednio 25 %, 35 % i 40 % produkcji danego wyrobu.
Maszyny te produkuja odpowiednio 5 %, 4 % i 2 % brakéw.

e Obliczy¢ prawdopodobienstwo wylosowania towaru dobrego

e Wylosowano towar dobry. Obliczyé prawdopodobienstwo, ze pochodzi on z maszyny B.

Dane sg dwie urny A i B. Urna A zawiera 17 kul biatych, 3 czarne i 4 niebieskie, za$ urna B 10 biatych,
5 czarnych i 15 niebieskich. Rzucamy kostka do gry, a nastepnie losujemy dwie kule z urny zgodnie z
nastepujaca reguta: Jesli w pierwszym rzucie wypadty jedno lub dwa oczka losujemy z urny A, a jesli 3,4,5
to z urny B. Natomiast gdy wypadlo szesc¢ oczek, to rzucamy ponownie i dokonujemy losowania urny zgodnie
z requlg podang dla pierwszego rzutu kostkq z tym, Ze w przypadku wyrzucenia 6 losujemy réowniez z urny
B. Obliczy¢ prawdopodobienstwo wylosowania dwoch kul réznych koloréw.



