Topologia
Lista 5

Zad 1. Podaé¢ przyktad funkecji na prostej euklidesowej, ktora jest ciggla tylko w jednym
punkcie.

Zad 2. Poda¢ przyktad funkcji na prostej euklidesowej, cigglej tylko w liczbach niewymier-
nych.

Zad 3. Niech R oznacza prosta euklidesows, a R; bedzie przestrzenia topologiczna (R, 7)),
gdzie 7 jest topologia wprowadzong na LiScie 3. Ktore z przeksztalcen

a) [:R— Ry, gdzie f(x) ==,
a) g: R, — R, gdzie g(x) = z,
jest ciagle?

Zad 4. Czy przeksztalcenie f : R, — R dane wzorem f(z) = |z| — x + 1, gdzie |z] =
max{k € Z : k < x} jest tzw. czeScig calkowita liczby z, jest ciagte?

Zad 5. Czy przeksztalcenie f : R, — R dane wzorem f(z) = |x] jest ciagle?
Zad 6. Czy przeksztalcenie f: R, — R; dane wzorem f(z) = |z| jest ciagle?

Zad 7. Udowodni¢, ze funkcja f : R; — R jest ciagla wtedy i tylko wtedy, gdy funkcja
f iR — R jest prawostronnie ciggta.

Zad 8. Rozwazmy podzbiory A = {(z,y) : y =z} i B = {(z,y) : y = —x} jako podprze-
strzenie

a) plaszczyzny euklidesowej R? = R x R,
b) przestrzeni produktowej R, x R;.
Czy przestrzenie A i B s3 homeomorficzne?

Zad 9. Niech X bedzie dowolng przestrzenia topologiczna, Y przestrzeniag Haudorffa, a
f X — Y funkcja ciggta. Pokazac, ze wykres

Z={(x,y) e X XY :y= f(x)}
jest domknietym podzbiorem przestrzeni produktowej X x Y.

Zad 10. Pokazac, ze zbior punktow statych ciggtego odwzorowania f : X — X przestrzeni
Hausdorffa X jest zbiorem domknietym.



